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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ ΛΥΚΓΙΟΥ 

ΘΓΜΑ Α 

Α1. Να δηαηοπώζεηε ημ θνηηήνημ πανεμβμιήξ.    (Μμκάδεξ 5) 

Α2. Πόηε δύμ ζοκανηήζεηξ f θαη g ιέγμκηαη ίζεξ;   (Μμκάδεξ 5) 

Α3. Να μνίζεηε πόηε μηα ζοκάνηεζε f : A    ιέγεηαη ζοκάνηεζε 1-1. 

(Μμκάδεξ 5) 

Α4. Να παναθηενίζεηε ηηξ παναθάηω πνμηάζεηξ ωξ ζωζηέξ ή ιάζμξ. (Μμκάδεξ 10) 

α) Ακ μηα ζοκάνηεζε είκαη 1-1, ηόηε είκαη γκεζίωξ μμκόημκε. 

β) Ακ f, g είκαη δύμ ζοκανηήζεηξ με πεδία μνηζμμύ Α θαη Β ακηηζημίπωξ, ηόηε ε 

ζοκάνηεζε g f  μνίδεηαη ακ f(A) B .    

γ) Ακ γηα  δύμ ζοκανηήζεηξ f θαη g μνίδμκηαη μη ζοκζέζεηξ ημοξ g f  θαη f g  ηόηε 

αοηέξ ζα είκαη ίζεξ. 

δ) Ακ οπάνπεη ε ακηίζηνμθε ζοκάνηεζε ηεξ f:A    , ηόηε   1f f x x, x A.
   

ε) Ακ f, g , h είκαη ηνεηξ ζοκανηήζεηξ θαη μνίδεηαη ε   h g f  , ηόηε μνίδεηαη θαη ε 

 h g f   θαη ηζπύεη    h g f h g f.     



ζη) Ιζπύεη 
x 0

1 συνx
lim 0.

x


   

δ) Ακ 
0

0 x x
f(x) 0 κοντά στο x , τότε lim f(x) 0.


   

ε) Ακ 
0 0x x x x

1
lim f(x) ή , τότε lim 0.

f(x) 
       

ζ) Ιζπύεη ημx x , για κάθε x .    

η) Η γναθηθή πανάζηαζε ηεξ |f| απμηειείηαη μόκμ από ηα ημήμαηα ηεξ 
f

C  πμο 

βνίζθμκηαη πάκω από ημκ άλμκα x’x. 

ΘΓΜΑ Β 

Δίκεηαη ε γναθηθή πανάζηαζε ηεξ ζοκάνηεζεξ f. 

 

Β1. α) Να βνείηε ημ πεδίμ μνηζμμύ θαη ημ ζύκμιμ ηημώκ ηε ξ f .  (Μμκάδεξ 4) 

β) Να βνείηε ηηξ ηημέξ  f(1),  f(2),  f(3),  f(9),  f(f(7)).   (Μμκάδεξ 5) 

γ)  Να ζογθνίκεηε ηηξ ηημέξ    f 2 και f 3 .      (Μμκάδα 1) 

δ)  Να βνείηε ηα μιηθά αθνόηαηα ηεξ ζοκάνηεζεξ f θαη ηηξ ζέζεηξ ημοξ.  

          (Μμκάδα 1) 

ε) Να ιύζεηε ηεκ ακίζωζε f(x) 0.       (Μμκάδα 1) 



Β2. Να βνείηε, ακ οπάνπμοκ, ηα παναθάηω όνηα . 

α) 
x 1
limf(x)


  β) 
x 3
limf(x)

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x 5
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
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

 ε) 
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

 

Γηα ηα όνηα πμο δεκ οπάνπμοκ κα αηηημιμγήζεηε ηεκ απάκηεζή ζαξ. 

(Μμκάδεξ 5) 

Β3. Να βνείηε, ακ οπάνπμοκ, ηα παναθάηω όνηα. 

α) 
x 2

1
lim

f(x)
   β) 

x 6

1
lim
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  γ) 

x 8
limf(f(x))
   

δ)
 x 8

1
lim

f(x) 5 
  

Να αηηημιμγήζεηε ηεκ απάκηεζή ζαξ.     (Μμκάδεξ 8) 

 

ΘΓΜΑ Γ 

Δίκμκηαη μη ζοκανηήζεηξ 2f(x) x a και g(x) x β, όπου α,β       γηα ηηξ μπμίεξ 

ηζπύεη 2(f g)(x) x 2x, για κάθε x    .
 

Γ1. Να απμδείλεηε όηη α β 1   .     (Μμκάδεξ 5) 

Γ2. Να ελεηάζεηε ακ μη ζοκανηήζεηξ f, g είκαη 1-1 θαη κα βνείηε ηεκ ακηίζηνμθε 

ζοκάνηεζε ημοξ εθόζμκ οπάνπεη.      (Μμκάδεξ 6) 

Γ3. Να πνμζδημνίζεηε ηεκ ζοκάνηεζε 1g f    θαη κα παναζηήζεηε γναθηθά ηεκ 

ζοκάνηεζε 1υ(x) (g f)(x)
  .      (Μμκάδεξ 6) 

Γ4. Έζηω ε ζοκάνηεζε h : [0,1]   ,  γηα ηεκ μπμία ηζπύεη 

f(x) 2 h(x) g(x) 2, για κάθε x [0,1]      . 

i)Να απμδείλεηε όηη 
x 1
limh(x) 2


  .      (Μμκάδεξ 3) 

ii) Να οπμιμγίζεηε ημ όνημ 
2x 1

h(x) 7 3
lim

h (x) 4

 


 .    (Μμκάδεξ 5) 

 

 

 



ΘΓΜΑ Δ 

Δίκεηαη ε ζοκάνηεζε  
3x 1

f(x) , x 3 .
x 3


  


   

Δ1. Να απμδείλεηε όηη ε f ακηηζηνέθεηαη ζημ  3 .    (Μμκάδεξ 5) 

Δ2. Να απμδείλεηε όηη μη ζοκανηήζεηξ f θαη 1f  είκαη ίζεξ.  (Μμκάδεξ 8) 

Δ3. Να απμδείλεηε όηη (f f)(x) x  γηα θάζε  x 3 .    (Μμκάδεξ 6) 

Δ4. Να οπμιμγίζεηε ημ όνημ  
1

x
3

1
lim f x ημ .

3x 1

 
 

 
    (Μμκάδεξ 6) 

 

 

 

 

 

 

 


